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Résumé. — M. Popov généralise les résultats établis par Gortler et
Craig concernant l'équation différentielle ordinaire.

Plusieurs mémoires de M. Mitrinovitch (), nous ont suggéré
de donner la généralisation des résultats établis par Gortler (2),
Craig (3) et d’autres, concernant lintégration de I’équation

différentielle (*).
(1) v + (ae® + b)y' + (Ae?** + Be* + C) = 0,

ol a, b, A, B, C, sont des constantes arbitraires.

Dans les Mémoires cités, M. Mitrinovitch a obtenu la propo-
sition suivante :

L’équation différentielle

(2) e+ My &+ ghly =0
ol
(3) f=1fx #0, g=2gx, h=nhb),
se réduit au systeme intégrable
Py + gy ==z
(4) ,
2 4+ hz = 0.

En utilisant la proposition précédente, il est possible de trou-
ver une condition d’intégrabilité trés générale pour I'équation (1).

En effet, ayant en vue le caractére arbitraire des fonctions (3)
on peut prendre

(*} Les lettres accentudes désigneront, dans ce qui suit, les dérivées prises

par rapport & .
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n n+1
(5) =2 apetr-im o= ZBe-iibr h = wx + w,
=0

=0
ou a;, B;, w; sont des constantes.
Dans ce cas, en comparant les équations (1) et (2), on voit que,
I’équation (2) rameéne a 'équation (1), toutes les fois que les
identités

I'"+ &+ fh = f(ae® + b),

6
© g+ gh = f(Ae** + Be® 4 ()

sont satisfaites.
Par suite, lorsque les identités {6) sont remplies, on a lieu
d’un systéme d’équations algébriques de la forme

m—1i+1—0>b+ wy)a;  + (w; —a)a; + B; =0,
(" —1 42+ wz)Bz'-l + wB; — Aa; "—B’liﬂ ‘— Ca,-_2 = 0,
(z=0,1,2,...n 4+ 2).

De la, on trouve les parametres a;, 8;, w; aussi bien que 'on
obtient la relation entre les coefficients a, b, A, B, C et le nombre
naturel »

1

1
(7) ab—2B 4+ a= + (a®-—4A)%[2n -+ 1 — (2 — 4C)7],

qui est la condition d’intégrabilité demandée par I’équation (1).
Ainsi, d’aprés ce qui précede, on peut énoncer le résultat sui-
vant :

L’équation (1) est intégrable dans le cas ot enire les coefficients
a, b, A, B, C et le nombre naturel n existe la relation (7). Alors, on
peut la véduive au systéme (4) avec (5).

Cas particuliers. — Le résultat obtenu ci-dessus permet de
montrer que les résultats divers, obtenus par d’autres auteurs,
dérivent de source commune (7) comme cas particuliers.

Par exemple, Gortler (3} a donné quelques cas particuliers
intégrables de l'équation (1). Ce sont

y' A (ae” + b)Y — bp(a + p)e** + (ag + bp + 2pg + p)e”
+ (6 + 99y =0,
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y' 4 (ae” £ by + a(b + g + 1)e" —q(b + g)y = 0.

p et g sont deux parameétres arbitraires.
Il est évident que les constantes de ces équations satisfont
ala (7) en cas n = 0.
Gortler (3) a montré aussi que I'équation
v'+ay + (be” + c)y =0,
s'intégre par les fonctions cylindriques.
Si nous avons entre les coefficients @, b et ¢ la relation

1\2
a2—4c=(n+~2—) ,

I'équation (8) est élémentairement intégrable et les fonctions
cylindriques sont par conséquence élémentaires.

Les parametres des équations de CONTE (%), CrRAIG (3), MORRIS-
Brown (%) satisfont aussi, comme on voit immédiatement 3 la
condition (7).

Remarque. — L’équation plus générale

y" + (ae*® + b)y'" + (Ae?*® + Be** + C)y = 0
ou
k = const.,

par la transformation Ax = 2, se raméne a l'équation de la
forme (1).
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