Sur les fonctions de Legendre associées
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Nous nous proposons de donner des résultats nouveaux concernant les
fonctions de Legendre associées. On sait que les fonctions de cette espéce
interviennent dans divers problémes (*), (*).

f. Ce sont les fonctions définies d’aprés Ferrers (*) par la relation

"ld,n (w)
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P ()= (1— 2*)*
ou P,() est la fonction de Legendre.
Des transformations simples que nous ne pensons pas reproduire dans cette
Note, nous ont conduit, pour le produit de deux fonctions de Legendre
associées, au résultat suivant
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(m, n des nombres naturels ou o).

Il est évident que cette formule renferme comme cas particuliers des résultats
déja connus, de Bailey (*) si 'on prend r =3, et de Neumann-Adams sur la
composition des polynomes de Legendre en prenant r=s=o.

De plus, elle nous donne la possibilité de trouver une composition des
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fonctions de Legendre associées d’'un nombre quelconque.

2. Considérons, comme application de relation précédente 'intégrale
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Dans un cas particulier, nous avons
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formule qui se trouve incorrecte dans diverses Notes (*), (*).
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