JABE TEOPEME H3 TEOPWMJE IIOJIMHOMA
Josan B. Maneweeuki
(Caommrreno 6. oxTodpa 1972. rox. y Mar. mHer. y Beorpaay)

Y oBoM paly nare cy: TeopemMa 1, a 3aTuM JeMa M Teopema 2
¥ FHXOBE IOCTemulle, koja reHepammmy pesynrate H. Ilerbpues-a u T. Ko-
TeB-a U3 Teopeme 3 y pany [3], u y3 Bux pesynrar Tanbor-a u Baurepa-a [4].

Teopema 1. Heka je gaiti iioaurom

L D (q)

) T ()= 2 “F—n G
Axo je
) SOV > M (@), xc[a, a+ 8

fipu YeMy ugeHiuYKa jegHarkoclll HeMa MeCilia HU Ha JegHOM pa3MaKy ceiMenitia
[a, a -+ 8] faga saxu

(€) S >Thy (%), x€(@, a+3]

3a eayuaj v

Q) : JEDH)<Sf ™M), x€[a—3, g

#ax umamo )

® f(x)> Ty, (x) €Ela—3, a); n—1—rnedapan bpoj
u :

6 S )< Ty (x), x€E[a—3, a); n-1 — diapan bpoj

3a cayuaj cyiipoiinux 3Haxosa y upeililociiaskama gobujajy ce cyiipo-
WHU 3HAKOBU U Y 3AK/bYYUUMA.
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Hoxas. U3
o fED . .
(7) ‘Tn-1 (X) = kgl ﬁ (x - a)k 1

cnenyje na je
fEN@=T"@); k=1,2,...,n

ITo npermoctrasmy je

®) SN > (@) =TSP (x), x€[a, a+ 3]
Tj.
©9) FEVX>TE (@), x€[a, a+79)

na xopucrehu (8) 3a k =n—1 gobujamo. mpema Teopemu [1], na je
(10) fOD(x) > TP (%), xC(a a+ 3]

Koprcrehu nmame (10) m jemmaxocr (8) 3a k = n—2 IOHOBO IO TeopeMH
[1] cnenyje
fON®>T5 (), x€@ at?)

UTA. WTO JOBOAM IO 3akibydyka (3).
3a ciyuaj
| V)<Y (@), xE[a—3, g
HMaMo Ha je

fOVE) L O (@) =T (%), x€[a—3, d]
u npema (8): f("—%) = y e (@), ma mo Teopemu [1] cana cnenyje
(11 TE5 () <fY(x), xCla—3, q]

Kopucrehn (11) m (8) 3a k=n—2, moHoBHOM mpHMeHOM Teopeme [1]
Iodujamo

(12) fOD(x) < TP (x), xE[a—3, a]
¥ HacTaB/bajyhM Tako, MOJa3HMO IO

(13) Tn—1 (x) <f(X), X E [a - 8’ a]

W,
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ako je n— 1 HemapaH Opoj; m
49 f®) <Tpey (), x€fa—3, a]

ako je n—1 — mapan Opoj.
OBHM je HOKa3 Teopeme 3aBpllIeH.

Jema. 3a pyuxuyujy
15y frqg@)=0—x)P(—x)7; pE&N, gCRehg >0

8AXU

JIMI;'/‘fp’q(t)dt=

(16) _
_ A X+ X ) (1 +1)Pte p! .
—f”’q( T+ ¥ @A @ ) Grrrn
ige je N C Ret.
Hoxas. Tlomasehu on dopmyne Cauchy-a [2]:
| 1
[ .. Jewa-i [e—vreomren
Xy X , %o ; e
p+1—put
nodmjamo 3a ‘ ' -
) e()=(—x0)9, gERehqg>0
ma je
(— 1)1 (e xp)P4aH
18 = — X)P (t—xg) dt = .
( ) Jp’q f(t ‘ X) (t xﬂ) dt (q+1)(q+2)(q+p+1)(p€N’ q>0)

Heobom cermenTa [x,, x] y omuocy

x—1

jrumeng +
19) - A, ACRe
3a ¢yukunjy (15) nodujamo ma je
AXxg+ x » A P+q
(20) Soa (ﬁ) =(—1 (14 Pt (x — Xo)

na xopucrehin (2) u3 (8) cnenyje (16).
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ITocaeguya. Baxm

xx.,+x) (L+2PH pt g

Jp’q=P1”‘I( 1+)\ ( "‘xo)(PEN’

¥ (ptg+rDIT
2D
4 € NU{0}, A€ Re)

mrTo credyje us (16), rae je mpema (20):

p
@) Py BEEE) o 1 2 sy N, € NU DY

Cremmjanmao 3a A=1 1 gEN m3 (21) mobmjamo na je

2011 2a)!!
(22) J,,,q=pp,q(x ;x)((;’)_{_q(-;-ql))' (x—xy); p, gEN
WITO 33 ¢ = p Iaje

MICp! e
(22') Jp,p=}>p,p(xo;' )EgppJ)r 1)]'( —x); pEN

Pesynrate (22) m (22’) cy pesyrrate H. Ilerspues-a u T. Karep-a {3] m3
Kojux ciefyjy pesynarara TanSot-a u Walter-a [4] xao cneunjanum cayuajesn:

2
(23) Jn=- Pm(%i) (x—x) (p=g=1)
H
2 x+

Jpﬂ —3—Pp2 (x xo) (P - 1 q= 2)

(249)
2 + '
lJm =?P2’1(x02 x) (x—x) (p=2, g= 1)

Teopema 2. 3a @toaunom

Ppg) =@ —x)P (t—x)%; p, gEN
éaxu

A 2p)! gyt
@5  Tpg= f Ppig(f) dt = w( 1le;x) ((;)-rqgr%!

*p

(x—x,)
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a) 3a p 7~ ¢ caMmo 3a gee epegHOCIiU UoIUTUSHOL iiapameitipa \ 0g Kojux
je jegna epegnociii A, = 1.

5) 3a p=gq: caMo 3a jeghy epeghocil ) = 1.

Jloxas. Tpeba noxasart, cxomHo penamgjd (21), na jemHaumHA

(1 + 2P+

= 2P+4 opnocHo (1 + NP+ —2P+4)\P =0

3a p7gq OCAM jedHHHMIEC MMa joLI jeflaH IO3HTHBAH KOPeH; JOK 33 p = (¢
HMa €aMo jedMHUIY Kao IO3MTHBAH KOPEH.
U3 (26) caenyje

. p+q
@n > (P + q) N + [(p + q) __2p+q] AP —0
=\ k p
‘ k+#p
Kaxo je

2p+q=”§'(p+q) <(p+q)
K=o\ k p

3a cpako p, g€ N, To xoeduumjeHTH jenHadmpe (27) KOju Cy MHAuYe CBH
pasIMUMTH OJ HyJ€, HMajy ABe NPOMEHE 3HAKA, @a je Mo HexapToBoj Teo-
pemu [5] Opoj HO3MTHBHMX KOpeHa IBa HIM HyJa. MehyTuM jenuunna je
KOpeH jenmaumue (26) ma je Opoj MO3MTHBHMX KODEHA yBEK [(Ba, HIIH je mak
caMo jeIMHHNA, KA0 IBOCTPYKH KOPEH, KOPEH [OMEHYTE jenHavMHe.

Kaxo ce m3sojna pyrkmaja dymkmgje f (A) = (1 + AP+e —2P140F:

=@+ @ +NPHit— 2P+ pAP—
aHyJMpa 3a A =1 ako H caMo aKo je
(p + q) 2p+q_1_. 2p+qp =0

Tj. p=4¢, TO je jeAMHMUA IBOCTPYKH KOPCH jenuaumpe (26) axko m camo
ako je p=gq.

OBEM je Teopema 2 y HEJOCTH IOOKa3aHa.

Teopema 2 reHepajmine d)opMyny (22), Hamme 1pema [I0Ka3aHoj Teo-
PEMH OHa je y BaXHOCTH 3a [Be Tadke CerMeHTa [x, X] on KOjuX

L. Xo+ X
je jemsa =5

; Mok Qopmyima (22') BakH 3a jeOUHCTBEHY Tauyky H3 CeT-

o+x)

X,
MeHTA [X, X] (Ta‘ncy
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Ilocaeguua. Axo cy » =1 u )\, bpojesu 3a Koje eaxu pesauuja 25

, ,_ 1 , . .
onga cy A =1 u 1, = Opojesu 3a Koje eaxu pesauuja
2

(@5)  Jpgt)= f Py (0t = Py (” Yot x) Gl

L+2 ) (p+q+ 1!

U pesyadiaiiu Ha gechum cilpanama y (25) u (25') cy ugenmuunu axo cy p
U g uciie uapnocuiu, y ApoidusHoM pesyamiamy cy cyapowinu opojesu.

3ancCTa aKo je A KopeH jeqHaunse (26) oHza je A = % KOPEH jedHaumHe

(1 4-1)P+e

(26 7%

= 2P+q

HacTajle NepMyTOBameM OpojeBa p M q y jeNHAYHHH (26), unme je noTBphen
IOpBH A€0 TOC/IEIHIIE.

Kako je 3a Spojese A m ) xoju 3a0BOBaBajy jenuaumne (26) u (26")
pecniekTHBHO, mpema (207):

Ax,+x ; Nx,+ x
Pua (ﬁr) = (=14 gy (K 3E2)

TO M3 TOPHEr CleAyje TBphewe H APYror Aena TOCTeMHLE YHME. C& JOKA3
3aBplLIABA. ’

Tako na mpumep 3a p+g=3 (p=2, ¢g=1 omHocHo p=1,4q9g=2)
HMaMo

[-71,22 —%Pm(l%_l_x)(x— x)sar=1ur=y5-2

3 142
(28)
2 N Xy + x 1 —
== — —— — A f = G =
lJ271 3 P2’1( 1 + )\l )(x 'xo) 3a 1 1 n )\2 _'/‘5‘ 2 ]/5 + 2

i, Joa B Jgy, CY cynpoTHH Spojenm.

Penaumje (28), Tperupane moceSHo, najy TeHEePaIU3aLUjy IIOMERYTHX
pesyarara Talbot-a mw Walter-e.
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JABE TEOPEMHU B TEOPUU ITIOJIJMHOMOB
Joean B. Manewesuh
COOEPXAHMUE

B 3Toif padore HaHBl CIEOyHONHE HOBBIE PE3yJbTATHI:
TeopeMa 1, KoTopas MOXET OHTh HHTEPECHOHW B TEOPHH HEPABECHCTB.
Jlema, xoTopas TpeTHpyeT dopmyiay (16) ¢ mapamerpamu

PEN, gERem g >0, AC Ret

U xoTopas mans g € N maér dopmyiy (20) B cliencTBHM JieMe, a 3Ta Jajblue
Ina A= 1 ga€T OIHO HHTErpajibHO¢ CBOHCTBO NOJHMHOMA DPEryIHPOBAHHOE
Teopemoit 3 B pabore H. Ilerspues-a m T. Kares-a [3] — dopmynsr (22)
(22) (B xoTOpBIM oOmATH comepxaHbl pesynrarsl Talbot-a m Walter-a [4]
— dopmynsl (23) u (24)

Teopema 2 B KOTOpo#l KoeddHIMEHTH NpH NOJHHOMAMH Ha IPaBOM
crpase Qopmynnl (21) ABNAIOTCA NOCTOSMHBLIMA IIPH TNOCTOSHHOH CyMH
p+ qg=n (bopmyna (25)) reHepanH3HpyeT NMpPUBEAEHHBIC YK€ PE3yJbTaThI
H. Ileropues-a u T. Kates-a B cMuciie BHIOOpa TOYEK H3 CEIMEHTa [X, X].

B koHIE, CJIEACTBBIE TEOPEMEL 2 PEryJHpYeT OTHOHICHHS MEXAy Bejd-
unHaMu Jy,q U Jg,p ITO JEMOHCTPHPOBAHHO M CHELMSUIHBIM cily4aeM — dop-
MyJibl (28) (kOTOPBIA AT reHepalbI3alHIO IPUBEASHHBIX pe3yiraros Tal-
bot-a u Walter-a).




