O JEDNOJ FORMULI KOJA JE ANALOGNA FORMULI
ZA RAZLAGANJE RACIONALNE FUNKCIJE
'NA PARCIJALNE RAZLOMKE

‘D. Dokovié

1. U Zborniku matematictkih problema (I deo, Beograd, 1957) od
prof. D. S. Mitrinovica na str. 180 nalazi s¢ problem:

Dokazati identitet

L ) n
0)) sin"—’x/H sin(x —a,)= )} 4,/sin(x —a,),
v=i v=1

gde je
n 4 ) .
y = sin"1gq, [ H sin(ay—a;) (x¢ay+kn; ay—a;#kr za v£i).
i=lI .
i#v

U ovoj bele¥ki dacemo jedan dokaz identiteta (1) pomoéu‘me-
toda matemati¢ke indukcije.

2. Dokaz. Formula (1) je tana za n = 2. Da bismo ovo pokazali,
podimo od relacije : ‘

sin x _ A ‘ B
sin(x—a,) sin(x—a,) sin(x—a,) ' sin(x—a,)

sin x = A sin.(x—a,)+ B sin (x—ay)
=(Acosa,+ Bcosa,) sinx— (4 sina, + B sin a,) cos x.
Acosa,+Bcosa, =1; 4 sinaz‘—{-Bsina1 = 0.
4 = sin a,/sin (a, — a,), B = sin a,/sin (a, — a,).

Pretpostavimo sada da je railaganje (1) moguéno za n=*k, odnosno
da je
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k I
Q . sink—1 x/ H sin(x—a,) = Y, 4,/sin (x — a,).

v=1 y=1

Posle mnoZenja sa sin x / sin (x — Ak44), iz (2) se dobija

k41 k )
sink x / H sin (x —a,) = Z Ay sin x [[sin (x — a,) $in.(X — @g4,)]-
=1 =1 . Lo -

No svaki sabirak na desnoj strani moZemo napisati kao zbir dva
sabirka oblika: 4,'/sin (x —a,) + A3 41/ 810 (x — agyy). Ulinimo ki
to, dobijamo:’ B

ok k ok '
sink x / II1 sin(x—a,)= Y 4,//sin (x—a,) + ( 2 A +l) [sin (x~az.4.,).
V= y=1 =1 .
k. :
= LA 41, imacemo
v=1

Stavimo li A4

' k1 "
sink x / H sin (x—a,).= z A4)/[sin (x—a,).
- ov=1 : v=1 o '
Na taj nadin smo dokazali da za proizvoljno n postoji relacija (1.

Ostaje jo§ da se izradunaju koeficijenti 4,. ‘
Kako je , :

sin"—1 x

; S —]
[H sin (x — a,,)] [E Ay/sin (x—'-a,,)]' '
v=! : . v=1 g
bide

. sin™—1 x

lim

x_“'lk [VI:II sin (x—-av)] l:iAv/sin (X—flv)]

v=1 .

=1,

Grani¢na vrednost koja se javlja na levoj strani poslednje relacije
iznosi :

sin*~1 g,
-
Ay H sin (ay—a,)
Co=d
vk

’
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pa je stoga '
4 sin"~1 g,
. k=

H sin (ag—a,)
v#k

3. Prof. D. S. Mitrinovié, prof. D. Kurepa i docent M. Popadzc‘ pro-
Citali su ovu beleSku u rukopisu. Prof. Mitrinovi¢: uélmo je sledeéu
primedbur:

»N. A. Kolmogorov, reSavajuéi jedan geometnskl problem?), takode
je izveo formulu (1). Algebarski dokaz koji je napred naveden ima
prelmuéstvo nad geometriskim dokazom Kolmogorova, Jer je kraéi
i moZe se lak3e uneti u literaturu”.
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" Résumé

SUR UNE FORMULE ANALOGUE A CELLE DE DECOMPOSITION DES
FRACTIONS RATIONNELLES EN ELEMENTS SIMPLES

D. Pokovié

On démontre la formule (1) par Pinduction compléte.
N. A. Kolmogoroff a démontré la méme formule aux moyens des considé-
rations géométriques?).
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AURUL, HG OKPYRHOCHY U Ha pabrociioponnell iudiepbone (Yuensie 3aiiucku, Daxynsrer
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