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1. in [1] bat B. 5 Popov bewlesen, dass die Differeniial-
gleichungen
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in geschlossener Form lntegriert werden kbnoen und dess lhre
allgemeinen Integrale laaten:
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fow B= [0+ Cy [0y Edz + Cg [ oy E [ =t E=V dx¥}, [ER|
oy = a{x), O = const, 1 = 1,2, 3, E = exp [ayde.
In dieser Arboit zeigen wir, dess die Differentialgleichung
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wobei B, G, B beliehige Funkiisnen von x sind, in geschivesenar
Form integriert werden kann und dase ihe allgemeines Integral
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ist, wobel & = d(¥) eine partikulire Lisung der Differentialglei-
chung
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. Weiter zeigen wir, dess die drei zitierten Differentialglei-
chungen (1), {2} [3) speziells Fille der Differentinlgleichung (4) sind.
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2 Das allgemeine Integral der lnearen Dilferentialgleichung
dritter Ordnung
U oyt hizly =1 m
181 bekanntlich
B o= Ay ot As§ 4 Asy, a8
wo w, 8 3 deren lincarunabhingigen partibularen Integrale sind
und Ay, As, Ax belichige Konstantoen.
Wenn wir die Gleichung (8) drelmal differencisren und dann
Ay, Ag, Ay eliminieren, erhalien wir gersde die Differentinlgleichung
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Setzen wir jetzt
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Weiter folgl
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Integration der linesren Differentialgleichung 3. Ordnung i}

Ans der erslen Relotion von (8) bekommen wir
o= Ac T,
und aus der zwelten
y= ol g 4 o T BRI,

Die Glelchung (10) wird
o+ Pa’— (@ + PQ + @ a = o JFE
deren allgemeines Integral, siehe [2], lauted:
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Dabei sind A, B, C, Dy und Dy belichige Konstanton.

Damit in Verbindung folgt, dess (5} das allgemelne Integral
der Differentinlgleichung (4) et

1" Flir P = 20,3, @ = 2a/3, R = ay/3 goht die Differential-
gleichung {1} in die Differentialgleichung (I} dber.

2 Flie P = —ay/3, @ =—a¢3, R=40/3 geht dle Differontial-
gleichung (4) in die Differentialglelchung {2} Gber.

FPir Peaf3—o'fay, @=—mn/d R=d40/3+a0e geht
dip Differentialgleichung (4) in die Differentialgleichung (3] diber.

Es ist zu bemerken, dass die Differentialgleichung (4) an-
gewandt werden kann, um die Bedingungen fiir die Integration in
peschlossener Form einlger speziallen Differentialgleichungen zu
bekarmmen.

Belsplele: o) Wenn wir in der Differentislgleichung (4]
Pemogz+b, Q=02 R=—03x petzen, 50 folgt, dass dis Dniffe-
rentialgleichung

ey et e Ay AR B+ Ce Dy =il
in geschicssener Form integriert werden kann, wenn zwisehen den
Ronstanten 4, b, &, f, . A, 8, C, D die Relationen

4bla & B (o — ¥)" 4 3 —dabf = 0,

B (@ e 3]0 e 7 + 4BE = O,

{f—ab) B+ BT A =0,

=y b—f+ 20 =B,

Ejff—ab)D—bH + B C =0
beatehen.,

bh) Wenn wir aber in der Differentialgleichung () P = pz + 4,
Q= 71, R=r seteen, so folgt, dass die Differentialgleichung
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¥yttt i+ iy A+ By =0
in geschlemgener Form integriert werden kann, wenn zwischen den
Ronstanten o, b, o, 4, 4, B die Helationen
[(ob==a) A = o B] [0 {g==B} + {ob—=a) A] + e*Ad =0,
liab — o) {&? — A} + a¥ Bl [0F [a — B) + (g — o) 4] —
— o fab — a) [lab — a) A — a* B] = {f—a) o*
bestehen
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Badriaj

I ovem radu dokazuje se da s jednafing () moke integrirati
u zatvarenam obliky 1 da je njen integral dat sa (5. Dalje sc poka-
ruje do se jednafine (1), (2), {3} mogu dobili iz jednaline (1), pko
s [unkcije P, @ i R pogodoo izaberw



