O JEf{HOJ BERNOULLI-EBOJ TEOPEMM
OJITA MUTPUHOBU ,

1. V¥ oBom unanKy najemo jemadH HOB JNOKa3 Bernoulll -eBe
Teopeme:

AKO jellHa apUTMETHYKa W jelHa reOMeTPUCKa Nporpecuja
¥Majy jenHaka npBa IBa WiaHa: @, M @, T'Ae je a; == ay, a; >0,
a, >0, Taga je CBaku cjaesehu unaH apuTMETHUYKe Mporpecuje
MmamK Of ojrosapajyher ujaHa reomeTpHCKe Nporpecuje.

OBy Bernoulli-eBy Teopemy Hauum cmo y Kiusu: TI'. JI.
Hessbxckuil, HepaBeHcTsa, Yunenrus, Mocksa 1947, cTp. 124—126.

ﬂoxaa OBe Teopeme KO]M BepoBaTHO noTihye o Bernoulli-a
BHATHO je OLyXH OI OBOr KOju hemO MU WUBHETH M sacHuBa ce
Ha EykaunoBoj Teopemu: . :

36up -Hajseher u Ha]M&l-bel‘ 4jiaHa nponopuu]e a: b c:d,
roe cy a, b, ¢, d nosutuBHu GpojeBu, Beku je oj 36upa IBa
‘O0CTajla YnaHa Te Mponopuuje. . .

Il .Hain noxas uspeneH je meroxom moTnyHe anyKuu]e
nocmana]Mo nporpecuije:

: a,, @y a3 +2(a3-ay), -+, ai‘i’n(dz‘%);

(12 . . ag
01, Qg Q- a y v,y Gy \a. .
1 ¢ Phag §

Paanuka Tpehux unaHoBa HSHOCH

a 2
a, (sz) -a, -2 (ay-ay),

Tj. nocne cpehusama

(a,-a,)? ,

a,

ojaKjie Ce 3aK/byyyje Ja je Teopema 'y BaXHOCTH 8a n=2.

ﬂpeTnOCTaBuMO cajga ja je OBa Teopema TayHa 3a n=£,
(k>=3), Tj. -
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© VY3 yunmene MpeTnocTaBke y BaXHOCTH je penauuja

® | ()(az @) > ty-a

3aucTa, ako je ay > a,, Taxa je

S oae

@y \* L e
S (@ >1we-as0
na je ropwa penauuja TayHa. v
Axo je a,< 4, Tana je

(%")k<1 ”' a2—a1<0,

Ha OCHOBY uyera ce 3aKbeqy]e na je penauuja () one'r y
Ba)XXHOCTH. R
Penauuja (2) je 6MTHa 3a Haul JOKas.
W3 penaumja (1) u (2), nocne cabupama, nobuja ce:
. (ay V¢ o o
%\, ) >t (k+1)(a:-ay)
Tj.
: . )
a, -Z—z . (2—2) >a+(k+1) (az - ay)
1 1
M Hajsan

a,- (Z:) >t () (e -a)

Osa penauma nokasyje ma ]e Teopema TayHa 3a n= k+1
aKo je TayHa '3a n=~k.

Jlakne, 3aK/by4yKOM ON k Ha k+1 J0Kasanu CMO Bernoulll-
eBy TeopeMmy. , o

1L Moxemo LOKas3aTH n cnenehy Teopemy, Ha KO]y HHCMO
HaWWJIM Y JIMTepaTypH:

AKo jemHa apuTMETHYKa M jelHa reOMeTpUCKa mporpe-
Chja umajy jeaHaKa NpBa JBa YJlaHa @, M a,, TIe je a, == a,,
a, <0, a,<<0, Tana je cBaku cnenehn unau apuTMETHYKe Mpo-
rpecuje BehM o1 oxrosapajyher unaHa reOMeTpUCKe nporpecu;e
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U oBa ce Teopema MOXe JO0Ka3aTH 3aK/byYKOM Of k Ha

k+1.
* V oBom cayuajy mecto penaunja (1) u (2) umakemo penaupje:
’ | 8, k
) o (2) <a+h@-a) >3
a k
@) (&) @-a)<a-a.

y -

[lokasahemo na je penauuja (2') TayHa y3 Hauie mnperng-
CTaBKe O a4y, 0, U k, JOK JOKa3 came Teopeme HeheMO UBHOCUTH.
Ako je a, >a, Tana je -

(Z—z)k>l Ma-a, <0,
4/

Ha OCHOBY 4era ce 3akjbyuyje Aa je penaumuja (2) Tausa.
Axo je a, <a, Tana je

(&)f<1 a-a>o0

yume je oneT morspheHa TauHOCT penauwmie (2').

Olga Mitrinavié

SUR UN THEOREME DE BERNOULLI
(Résumé)
1. f)ans cette Note on donné une nouvelle démonstration du théo-
réme suivant de Bernoulli::
I. Si une progression arithmétique
‘ | ‘ ah az, a31"'
of - ine p;‘ogresslon"géométﬂque
' by, by, by, -
setisfont aux conditions



i)
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by=ay, by=a,, a1¢az}¢4i>0. a3 >0,
ai < bk, pour k=3, 4,-..

alors

La démonstration en question est simple et fondée sur la relation
(2), (voir le texte en serbe), en utllisant I'induction compléte.

' 2. On énonce aussi le théordéme suivant, non rencontré en littéra-
ture mathématique:
II. Si une progression arithmétique
@y, @y, Ago- -
et une progression géométrique
bl' blo’bm‘ o
rempllssent les conditions ’
by=ay, by=a,, a7 ay, 4, <0, az<0
8k > bx, pour k=3, 4,.

3 On trouve le théoréme 1. par exemple dans les Hvres:
1241 26 I . Hesxckufl, Hepasencrsa, Yanenrns, 1947, Mockaa, p.

A Ostrowski, Vorlesungen uber Differential-und Integralrechnung,
Bd I, 1952 Basel, S 85. Aufgabe 10

alors



