3A EEH KPUTEPUJ 3A PACIIO3HABAE HA TUNOT
HA [NOBPUIMHUTE Ol BTOP PE[Q

JOXE VIJIHYAP

»
Bo noaHaTuoT yyeGHUK 110 aHaJMTHYHA reomeTpuja om A.
M. Jloduuy') e jnonyurTeHa BO OANENOT 3a auHa KJacuuka-
i¥ja Ha NOBpIUWHHTE OJ BTOD peJi enHa rpeiuka. bBuaejku
yyeGHUKOT e BO ynoTpebGa J1elym W Kaj Hac, NOJIEBHO Ke e
Jla Ce yKaxe Ha TOj MponyCT M Ja MeCTO efleH MorpeLieH Kpu-
Tepuj 3a pacriosHaBarbe Ha HEKOM TUMOBM MOBPIIMHU OJ BTOp
peln ce uadBeje NpaBUJieH KPUTepH].
Ha cTp. 4718 BO cnomenaTaTa KHura e ¢opmyaupaH OBOj
' KpuTepuj:
Eodna paserra

®
Y

3
) f(x, % %) EZG[/\. Xi Xe+2ay %+ 2y % +20,, X, 404 =0,
i, k=1

BO KoOja ULO X; 1 [OJKYBAME KAKO LPOU3BOAHIL AHUHIL TIOUKUHL
KOOpOuHaiu Bo Gpociiopoill, GpeiliciiiaByBa BO CApYaj Koia e

Ay=0, A,=0

yuauHdep, u aioa
eAujimiuyen 5
ako A,™>0 Koj e: peasen, ako b, <0,
' umarinaper, axo by, >0,
paciaOHaili BO 0Be UMALUHAPHI
PamMHUHL Wilo ce TipeceKyBaail, aKo
by, ~ 0;
xuiiepboanyer :
ako A,< 0 Koj e: HepacliaOHaill, ako b, 70,
paciiaOHaill BO peasHi PamMHLHL
wimo ce ceyad, axo b, =0.

[Ipu Toa ce koedUUUEHTUTE a;;= ar; peanHu, a

1 A. M. Jlonwun, Ananudivgeckas reomeipus, Mocksa, Yumemrus,
1548, crp. 478. ]



2 Joxe Vauap
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| Oyy g | 31 ga Qgg Qgy
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[€yy Qgo Qyg gy |
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gy gy ‘
b= E
a1 Qg

Ha enen npumep moxeme nHaegHax jga ce yGenume JieKa
KPUTEPUYMOT e morpeLieH.

HaBucTuHa, 3a noBpuivHaTa
X2+ 2%. %+2% =0,

KOja e pacrnajaHaTa BO paMHMHUTE
X3=0, % +2x,+2=0,

nobusame Ay = -1, b, = - 1#0, WITO NPOTUBPEYH HA I'OPHUOT
KpUTEpH].
Ke nokaxeme cera, ynorpe6yBajku ro MeTonOT NpPUMEHY-
BaH BO ClIOMEHaTaTa KHUra, lleKa BO opmyAuparioil Kpuliepu]
Meciio uspasoii b,, mpeba Oa cliou Bo cayyajoli kKoia e Ay >0
u3pa3oill ay; ¢, @ BO cayuajoili xoia e A,< 0 u3pasoii cgy,
Kajge HWITO e
Aip Qyp Ay
*
&) Cyy=|Ugy Qao Qg
Oy Qg Gy

PaBenkata (1) Ha enna nospluuHa IT ol BTOp pej MOXe
Mpy TpeTnocraBka jeka e a,, 70 na ce Hanuie BO BMI:

Ay F=(@y Xy + @13 Xo+ 043 X3+ @y )2 +

+ b22 x22 + b33 x32 =+ 2 b23 x2 JC3 o 2 bzg: X2 + 2 bai x3 + b44_ = O,
Kajge wurTo

@yy Qi
bir =
ay Qi

[IpejnyBajku o1 KOOpHMHATUTE X; KOH KOOpIWHATHUTE X',
onpejeeHn co TpaHcPopmaunoHuTe PaBeHKH



3a emeH KpuTepHj 3

Xy =gy Xy + Qg Xg + Uy X3 + By

X, = X,

paBeHkaTa Ha Il ruacu
(2) X%+ bgy Xo"* + byg X3P + 2 bog X5’ X3! + 2 by X' +2 bgy X'+ by, = 0.
[TpuioyBajku ja Ha u3pasor
P (Xa'y X5) = bgn X252 + byy "% + 2 by X5 X' + 2 by X! +2 by X!+ by,
KaKko norope Ha f, nmak (auB-oBaTa TpaHcgopmauuja, 1o6uBame
BO CHy4ajoT Kora e 0,,70:
3 ! N — 1 b ’ o 2 1 2 ’
(3) (x)yx)= by (a2 25+ boy 3" + byy)* + b, (Caa X324y X' +€4y),
2 22

Kaune 1iuTo e
b22 bzk‘
Cir= .
' bis  bix

Ilecto ce NpoBepyBa TOYHOCTa HAa OBHE UIAEHTUTETH:

(4) (41 Cy3 = au‘z A3 ’
4]
— by, bz:; 0.,
(5) ayy | bse bys by |=ay A,
bru b-m b4+ | 4

On unpenTnTeToT (4), HPUIOXKYBajKu r0 Ha ¢ (%, X)),
cienysa,

‘ C:“ 094 b22 b23 b24
(6) bue| . =0 | b b b,
e H b42 b43 b444

a on (4), (5) u (6) cinenyBa nopajim Ay=A,=0 u a;,;#0, b, 70
neKa

(7 Ca5=C54=0.
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Bo kooppuHaTHaTa cucrema X/ paBeHkaTa Ha Il, Ha oC-
Hosa (2), (3) u (7), rnacu

bao X432+ (Bog X'+ by X3’ + byy)2 + €4y = 0.
A Ouliejku Baxu, aHaJIOrHO Ha (4), UILEHTUTETOT

|
Ay Qg ani

Agq-Cpy=ay4% |Gy Ay Qg

Ay Gy a44| *

u Ay = by, TOA € HALIETO TBPLEHE 3a CIyYajoT ay, 70 JLOKaKaHO.
,[la ro WcouTame cera ciyyajoT Kora a,;=0!

_ Ke npeTnoctaBume npBuH na Gapem eieH 0] KoeuuueH-
THTE dy4 U a,, He e Hylla, W Ke [pejaeme 0] KOOpIMHATHAT&
CHCTema X; BO CucTemaTa y;, neduHupaHa CO paBeHKUTE:

Xy =UYy
Xe= Y1tV
Xy = Vg

KoeduuunenToT npen y,” BO paBenkara Ha Il e cera @, +
2aay,, Cnpema TOa, cekoraiu mo)xeme na usGepeme TakoB o 70
la TOj KOe@UUUEHT Guje pasnuyeH OX Hya. Co Toa mpob6ne-
MOT IO CBeJlIOBMe Ha MpPeTXOJHHUOT Ciyyaj.

- lletepmunatute A,, A,, A, v c,, OpejnyBaart 1o TpaHcPop-

maijaTa BO meTepmuHanTuTe Ay, A, A, u ¢, paBHM pecnek-
TUBHO Ha u3pasute o?A,, oA, a®A, M o Cy »

} Mopamu a,, -0, e A~ —a,2<0, 3aT0a u A, = a2A, < 0.
Bo KpUTepuymoT Tpeoa, 3Haqu b, na ce cmenu co o*c,, a
nopaau o#0 — CO JeTepMUHAHTaTa Cyy.

Bo oBoj cayuaj e, cnpema TOa, HAalMOT KPUTepHj TOYeH.

Ako mak Getile OCBeH @;; =0 U a4, = a5y = 0, TOralw 61 6un0
uA,=0. Bu umane cilyyaj 3a KO] HAlIMOT KPHTEpH] He Kaxysa
HI/IUITO :

Co Toa e ucnpaBHOCTA HA HallaTa MOMNpaBKa JOKaxata.

Cera moXeme HalIMOT KPUTEpH] yiuTe HEWTO na ro no-
HoJIHUMe.

bunejku umeHo npomennauBute X,, X,, X; BO ONWTaTa pa-
BeHKa Ha eAHa MNOBpIllMHA 'O - BTOP pel, urpaaT HaNoAHO Cu-
MeTpUYHU YJIOrM, € jaCHO Jieka Bo Kopelupanuoll Kpulliepnj
Oeliepmutaniiniie A, uw ¢,, & W3PA3OMH (4 -Cyy .MO.’)fcalu da ‘ce
3AMEHAIT pecuemuuﬂﬂo co OefllepmuHanmiuiie =



3a enen kputepuj el

Qi Qi iy
Qi Qrr Ary|
Qi Qe gy

a . .
(:*) A2’ 2 it Qir s

Caa

b}
Ap;  Qxk

U u3pa3oml a;;-c,’/, Kajge WTO 3a [ U k u3dbupame 1Be KOM Ja
€ pasJyMyHu4 BpenHoCTH of 1, 2, 3. .

KpurepuymoT Hu Cayxu 3a pacnoaﬂaaau,e THIOT Ha [o-
BPLUMHUTE OJ BTOp pel 3a ciayuyaj kora e A;=0, A,=0 u kora
e Gapem eigHa 0] JeTepMuHaHTHTe A, pasnnyHa on HyJa.

Zusammenfassung

UBER EINEN SATZ AUS DER THEORIE DER AFFINEN
EINTEILUNG DER FLACHEN ZWEITER ORDNUNG

JOZE ULCAR

In dem bekannten Lehrbuch der Analytischen Geometrie
von Lopschitz!) ist im Abchnitte der affinen Klassifikation der
Flachen zweiter Ordnung ein nichtrichtiger Satz formuliert, der
hir verbessert wird.

Dort steht ndmlich:

Eine Gleichung zweiter Ordnung (1) in affinen rdumlichen
Punktkoordinaten mit reellen Koeffizienten a;,=ay; stellt im’
Falle A,#0, A;=A,=0, wo A,, A;, A, mit (*) definiert sind,
einen Zylinder dar, und zwar einen elliptischen oder einen hy-
perbolischen je nachdem A, >0 oder A,< 0 ist. Dabei ist der
elliptische Zylinder reell, imagindr oder in zwei imaginére nicht-
parallele Ebenen zerfallen je nachdem b, negativ, positiv oder
gleich Null ist; der hyperbolische Zylinder ist aber ein nicht-
zerfallender oder ein in zwei nichtparallele Ebenen zerfallender
je nachdem b,, von Null verschieden oder gleich Null ist; dabei
ist b,, mit (*) gegeben.

An dem Beispiel auf der Seite 4 iiberzeugt man sich gleich,
dass dieser Satz nicht richtig ist. Er wird aber richtig, wie es
in dieser Note bewiesen wird, wenn man in seiner Formuherung
die Determinante b,, im Falle A 2 >0 mit a;c,, und im Falle
A, <0 mit ¢,, vertauscht. Dabei ist 4 Mit (3) definiert.

Der Satz ist aber richtig auch noch im allgemeineren Falle,
namlich dann, wenn man in seiner Formulierung A,, c¢,, und
a4 ¢4, der Reihe nach mit 4, ¢,/ und a;; A,/ vertauscht, die mit
(«) defienirt sind und in denen i und % zwei belleblge, aber
verschiedene Zahlen von den Zahlen 1, 2, 3 sind. '

Das so verbesserte und verallgememerte Kriterium dient
uns zu entscheiden, von welchem Typus eine Fldche (1) ist,
wenn A;=A,-0 ist und wenn wenigstens eine von.den - dI'EI
moghchen Determmanten Ay von Null verschieden ist.



